Chapitre 03 — Calcul numérique et littéral

Probléeme guidé
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b. Dans B2 : =10"A2/(10*A2+1).
Dans C2 : =(10°A2-1)/10A2.

c.Pourn=0:
100 1

1
A=—=—===0,5 et B=—=—=0.
109+1 1+1 2 109 1
Pourn=1:
101 10 101-1 9
= = — et B = = — = 0,9
101+1 11 101 10
Pourn =2:
102 100 10%2-1 99
= = — et B = = —
102+1 101 102 100

d. Il semble que pour tout nombre entier naturel n, A > B.

2. a. Pour tout nombre entier naturel n,
n (car on divise par 10™ + 1 qui est strictement positif,

n n
10" <10"+1 & 10" + 1 ce qui ne change pas le sens d’inégalité)

s A<

Pour tout nombre entier naturel n,
n_
10"—1< 10n@12—1< 1 (car 10" > 0)

on
< B<1.
b. (10" + 1)(10™ — 1) = (10™)? — 1 = 10?™ — 1. (identité remarquable)
cA—B = 10" 10"-1 _ 10"x10"-(10"-1)(10"+1) _ 102"—(102"-1) _ 10%2"-10%"+1 _ 1 .
10m+1 10m 10m(107+1) 10m(107+1) 10m(10m+1)  107(107+1)
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32.9A—- B =———.
10™(10™+1)

On sait que pour tout nombre entier naturel n, 10" > 0et 10" + 1 > 0,
d'ot 10™*(10™" + 1) > 0.

Donc;> 04—-—B>0.
107(10™+1)

b. D'aprés le résultat précédent, A— B >0 < A > B.

10™ 10™-1
>

La conjecture émise a la question 1d est vérifiée : pour tout entier naturel n, TonTT o
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